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Soit la suite  nu  définie par 
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1) Montrer que 10;  nuINn  

2) Montrer que  nu  est croissante 

3)  nu  est-elle convergente ? justifier 

4) Soit  nv  définie pour tout entier naturel n par 
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a) Montrer que  nv  est une suite géométrique convergente 

b) Exprimer nu  en fonction de n puis en déduire la limite de  nu   

 

 

 

 

Soit la suite  nu  définie par 
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1) Démontrer que 50  nuINn  

2) Etudier le sens de variation de  nu  

3) En déduire que  nu  converge vers un réel à déterminer. 

4) Démontrer que 5
5

1
51   nn uuINn  

5) En déduire que 5
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6) Retrouver les résultats du 3) 

 

 

 

 

 

 

Série n°5 : Suites numériques (TS2) 

EXERCICE :1 

 

 

EXERCICE : 2 
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On considère la suite  nu  définie par 
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1) calculer 21 , uu  

2) Soit  nv  définie pour tout entier naturel n  par nuv nn  2 . Montrer que  nv  est une suite 

géométrique dont on précisera la raison et le premier terme. 

3) Exprimer nu  en fonction de n puis préciser sa limite en   

4) Calculer nn uuuuS  ..........210 en fonction de n puis déterminer sa limite en   

 

 

 

 

On considère les suites (un) et (vn) définies pour tout entier naturel non nul n par 
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1) wn = vn – un pour tout n non nul. Démontrer que (Wn) est une suite géométrique convergente. 

2) Exprimer wn  en fonction de n. 

3) Démontrer que (un) décroissante et (vn) croissante. 

4) Démontrer que pour tout entier non nul n, un≥vn et en déduire que v1≤vn≤un≤u1 

5) Conclure 

6) Tn =3un +8vn avec n entier naturel non nul. Montrer que (Tn) est une suite constante puis déterminer 

les limites de (un) et (vn)   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

EXERCICE : 4 

 

 

EXERCICE : 3 
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Soit la fonction f définie sur  ;0  par  
2

1

2 


x
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1) Montrer que l’équation   xxf   admet une solution unique   sur  ;0  puis vérifier que 

 7,0;6,0  

2) Montrer que    
4
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a) Montrer que 10;  nuINn . 

b) Montrer que pour tout    nn uuINn
4

2
1 . 

c) En déduire que  
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n  puis  nu  converge vers 12  . 

 

 

Soit IR tel que 
2

0


   et  nu  la suite définie par : 
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1) Calculer les trois premiers termes de la suite en fonction de   

(On rappelle que 1cos22cos 2  xx ) 

2) Montrer par récurrence que 
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3) Soit  nv  la suite définie par : 
nnvINn

2
;


 . déterminer la limite de la suite  nv   

4) En déduire que la suite  nu est convergente ; quelle est sa limite ? 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

EXERCICE : 5 

 

 

EXERCICE : 6 
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Soit la suite (Un) définie par :{
𝑈𝑂 = 1;𝑈1 = 3

𝑈𝑛+2 =
1

2
𝑎2𝑈𝑛+1 + (𝑎 − 3)𝑈𝑛

, 𝑛𝜖𝐼𝑁 𝑒𝑡 𝑎𝜖𝐼𝑅 et la suite (𝑉𝑛) définie par 

𝑉𝑛 = 𝑈𝑛+1 − 𝑈𝑛 

1) On pose 𝑎 = 2 

  a) Vérifier que (𝑉𝑛) est constante 

  b) En déduire que (𝑈𝑛) est une suite arithmétique dont on précisera la raison et le premier terme. 

Exprimer 𝑈𝑛 et  𝑆𝑛 = ∑ 𝑈𝑖
𝑛
𝑖=0  en fonction de n. 

  c) En déduire la somme des entiers naturels impaires inférieur à 100 

2) On pose 𝑎 = −4 

  a) Vérifier que (𝑉𝑛) est une suite géométrique puis exprimer en fonction de n, 𝑉𝑛 et la somme 

 𝑆′𝑛 = ∑ 𝑉𝑖
𝑛
𝑖=0   

  b) Montrer que ∀𝑛𝜖ℕ, 𝑆′𝑛 = 𝑈𝑛+1 − 1. Montrer que  (𝑈𝑛) est divergente 

 

 

 

Soit (𝑈𝑛)𝑛∈ℕ∗  et  (𝑉𝑛)𝑛∈ℕ∗ les suites définies par :{
𝑈1 = 2

𝑈𝑛+1 =
2𝑈𝑛+3𝑉𝑛

5

 ; {
𝑉1 = 7

𝑉𝑛+1 =
𝑈𝑛+4𝑉𝑛

5

  

1) Calculer les termes 𝑈2, 𝑉2, 𝑈3  𝑒𝑡 𝑉3                     

2) Soit la suite  𝑊𝑛 = 𝑉𝑛 − 𝑈𝑛 pour tout n de ℕ∗. 

a) Démontrer que (𝑊𝑛) est géométrique puis en déduire le signe de  𝑊𝑛            

b) Exprimer  𝑊𝑛 en fonction de n. Déterminer la limite de (𝑊𝑛).               

3) Démontrer que  (Vn) est décroissante et (Un) est croissante.      

4) En déduire que(Un)  est majorée et que (Vn)  est minorée.                 

5) Justifier que les suites  (𝑈𝑛)𝑛∈ℕ∗ et  (𝑉𝑛)𝑛∈ℕ∗  sont adjacentes   

6) Soit la suite  (𝑡𝑛) définie par  𝑡𝑛 =
1

3
𝑈𝑛 + 𝑉𝑛 pour tout entier naturel n non nul.  

a) Démontrer que (𝑡𝑛) est  une suite constante.       

b) En déduire la limite des suites (Un) et (Vn). 

 

 

 

 

 

EXERCICE : 7 

 

 

EXERCICE : 8 
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1) Les réels 𝜃1 , 𝜃2 𝑒𝑡 𝜃3 sont dans cet ordre trois termes consécutifs d’une suite arithmétique de raison 
𝜋

3
. Calculer 𝜃2 𝑒𝑡 𝜃3 en fonction de 𝜃1.    

2) Sachant que 𝑟1, 𝑟2, 𝑒𝑡 𝑟3 sont dans cet ordre trois termes consécutifs d’une suite géométrique de raison 

1

2
 , calculer , 𝑟2, 𝑒𝑡 𝑟3 en fonction de 𝑟1.     

3) On note 𝑧𝑖 le nombre complexe de module 𝑟𝑖 et dont un argument est 𝜃𝑖 avec 𝑖 ∈ {1; 2; 3}. 

a) Calculer le module de 𝑧1 × 𝑧2 × 𝑧3 en fonction de 𝑟1.          

b) Déterminer un argument de 𝑧1 × 𝑧2 × 𝑧3 en fonction de 𝜃1.      

c) On suppose que 𝜃1 ∈ [−
𝜋

2
; 0] et 𝑧1 × 𝑧2 × 𝑧3 = 8𝑖. Déterminer 𝜃1 𝑒𝑡 𝑟1.      

d) En déduire sous forme trigonométrique et sous forme algébrique les nombres complexes 

𝑧1, 𝑧2 𝑒𝑡 𝑧3.                 

  

 

Le plan est muni d’un repère orthonormé direct (𝑂, 𝑢⃗ , 𝑣 ).  

On prendra comme unité graphique 1cm.  

On considère la suite de nombres complexes (zn) définie par : 





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 iziz
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nn 2)1(

2

1

0
 ;  n ∈ IN, ainsi que les 

points Mn(zn). On pose Zn = zn – 2. 

1. Construire les points M0, M1, M2, M3, M4 ainsi que la ligne brisée M0M1M2M3M4. 

2. Montrer que (Zn et une suite géométrique. 

3. Exprimer Zn puis zn en fonction de n. Pour quelles valeurs de n zn est-il un réel ? 

4. Montrer que
n

nn MM 

  3

1 )2( . En déduire l’expression de 



n

K

KKn MML
0

1  en fonction de n. 

5. Déterminer n pour la longueur de la ligne brisée M0M1 + M1M2 + M2M3 + . . . + MnMn+1 dépasse 

100. 

 

EXERCICE : 9 

 

 

EXERCICE : 10 

 

 


